
Házi feladatok a Gazdasági matematika I. tárgy gyakorlataihoz I.

1. Bizonýıtsuk be teljes indukcióval, hogy minden n ∈ N–re

(1) 1 · 2 + 2 · 3 + · · ·+ n(n+ 1) =
n(n+ 1)(n+ 2)

3
,

(2)
1

1 · 3
+

1

3 · 5
+ · · ·+ 1

(2n− 1) · (2n+ 1)
=

n

2n+ 1
,

(3) 5 · 7n − 2 · 4n osztható 3-mal.

2. Legyen

A = [−1, 1[ ∪ {−2, 2}, B = ]−∞, 3] \ ]−∞, 0], C = [1, 3[ ∪ ]2, 4], D = [−1, 1] ∩ ]0, 2].

Határozzuk meg A,B,C,D belső, izolált, torlódási és határpontjait!

3. Határozzuk meg az alábbi an (n ∈ N) sorozatok határértékét, amennyiben az létezik.

an =
√
n2 + 3− n, an =

√
n2 + 5−

√
n2 + 1,

an =

(
n2 + 1

n2 + 4

)n2+7

, an =

(
n2 + 3

n2 + 2

)n2+1

,

an =
3n + 72

5n + 3n + 25
, an =

4n + 24

4n + 3n + 2n + 1
,

an =
2 + 3n2

n2 + 9n
, an =

n4 − n+ 1

2n4 + 7n3 − 2
,

an =
1 + n+ 5n2

2 + 3n+ 4n3
, an =

2− n2 + 5n5

2 + 3n3 + 4n7
,

an =
2 + n5 + 8n6

2 + 900n5
, an =

6− n2 + 6n8

3n+ 4n5 − 9n7
.

4. Határozzuk meg, hogy az alábbiak közül melyik geometriai sor, és a konvergenseknek számı́tsuk ki
az összegét!

(a) 7 + 1 +
1

7
+

1

49
+ . . . (b) 1− 1

4
+

1

16
− 1

64
+ . . .

(c) 1− 1

4
+

1

9
− 1

25
+ . . . (b) 1− 4 + 16− 64 + . . .

5. Számı́tsuk ki a következő végtelen sorok összegét:

(a)
∞∑

n=0

1

32n+1
, (b)

∞∑
n=0

1 + (−1)n

2n
.

6. Határozzuk meg a következő függvényhatárértékeket:

(a) lim
x→1

x2 + 2x− 3

x2 + 5x− 6
, (b) lim

x→0

x5 − x

x6 + x2 + 1
, (c) lim

x→∞

(√
x2 + 8x− x

)
, (d) lim

x→∞

(
x+ 2

x+ 1

)1+x

,

(e) lim
x→∞

x3 + 3x− 4

x3 + 4x− 8
, (f) lim

x→−∞

x7 − x2 + 1

x4 − x− 2
, (g) lim

x→∞

(√
x2 + 8−

√
x2 + 4

)
, (h) lim

x→∞

(
x+ 3

x+ 4

)5+x

.


